B XXXI. NEMZETKOZI MAGYAR MATEMATIKAVERSENY
! BEKESCSABA
dl S50 @ 2025. APRILIS 23-27.

31. 10. EVFOLYAM — JAVITASI UTMUTATO

1. Egy szamsorozat tagjaira teljesiil, hogy barmely tagjahoz hozziaadva a rakovetkezé tag
reciprokat, eredményiil 1-et kapunk. Ha tudjuk, hogy a szdmsorozat els6 2024 tagjanak szorzata

2, akkor mennyi a sorozat 2025. tagja?
dr. Péics Hajnalka, Szabadka

1. megoldas:
Jeldlje x a sorozat els6 tagjat, y pedig a sorozat masodik tagjat.

Ekkor teljesiil, hogy x + % = 1, ahonnan y = i (x#1)

(I pont)
Legyen z a sorozat harmadik tagja.
Ekkor — + = = 1,ah0nnanl =1-—= — = azazz =1 (x+0)
1-x z z 1-x 1-x X
(1 pont)
Legyen w a sorozat negyedik tagja.
Ekkor 22 + 2 = 1, ahonnan — = 1 — =2 = l, vagyis w = x.
X w w X X
(1 pont)

Tehat a sorozat negyedik tagja egyenld a sorozat elsé tagjaval, vagyis a fentiek figyelembevételével

szdmsorozat periodikus, ahol egy periddus hdrom hosszisagu:
1 x-1 1 x-1

xﬂl_x) X )xil_x: X 3 Xy we
(1 pont)
Mivel 2024 = 2022 +2 =674 -3 + 2,
(1 pont)
tovabba x - — - 1= = —1,
1-x x
(1 pont)
igy belathato, hogy az elsé 2022 tag szorzata (—1)67* = 1.
(1 pont)
Tudjuk, hogy az els6 2024 tag szorzata 2, ahonnan adodik, hogy
1 ] o .oo_2
X = 2,1igy x = 2 — 2x, vagyis x = >
(1 pont)
Mivel 2025 = 3 - 675, ezért a sorozat 2025. tagja egyenl6 a harmadik taggal, ami
x—1_§—1_—§_ 1
e
3 3 1
Tehat, az adott szamsorozat 2025. tagja — e
(1 pont)

Osszesen: 9 pont
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2. megoldas:
Legyen {a,} az adott sorozat. A feladat feltételei alapjan: a; + a; = 1, ahol & pozitiv egész szam.
k+1

Egyszertien belathat6, hogy barmely & esetén a;, # 0 és a;, # 1.

(1 pont)
Mivel a;, + L= 1| -i, ahonnan
Ak+1 ag
1 1
1 1 =—
( ) + A Ag+1 ag
(1 pont)

Az (1) Osszefliggés minden k esetén teljesiil, igy, ha & helyére k + 1 keriil, akkor is igaz allitast
1

kapunk, azaz 1 + . =

Ak+1'Ak+2 Ak+1

fgy 1+ : = -i, ahonnan
Ak+1"Ak+2 Ar+1l Ak
@ ot =
A Ag'Ag+1'0k+2 A Ap+1
(1 pont)
Az (1) és (2) 0sszefliggések alapjan
i+ ! == =i—1, ahonnan
Ag  Ap'Qg+1'Ak+2 A Ag+1 Ay
(1 pont)
— 1 = —1, azaz ay * Qy4q * Q4o = —1, azaz a szdmsorozat barmely harom egymast kovetd
A Ak+1"Ak+2
tagjanak szorzata —1.
(1 pont)
Mivel 2024 = 2022+ 2 =674-3+ 2,
(1 pont)
igy belathatd, hogy az elsé 2022 tag szorzata (—1)%7* = 1.
(1 pont)
Tudjuk, hogy az els6 2024 tag szorzata 2, ahonnan egyfeldl adodik, hogy
A2023 * G024 = 2 , Masteszt pedig Azoz3 * A2024 * 2025 = —1, igy
(1 pont)
1
Az025 = _E lesz.
Tehat, az adott szdmsorozat 2025. tagja — %
(1 pont)

Osszesen: 9 pont
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2. Legyenek az x és y olyan nemnegativ valos szamok, amelyekre [x] + [y] = 1.
a) Igazoljuk, hogy 2 < [x2] + [x2 + y2] + [y?] < 7.
b) Adjunk példat olyan (x; y) valds szamparokra, amelyekre pontosan az als9, illetve a felsd
korlat adodik.
([z] a z valds szam egész részét jelenti.)
dr. Bencze Mihaly, Brasso

Megoldas:
a) Szimmetria miatt feltehetjiik, hogy x < y. Az [x] + [y] = 1 feltételbdl igy azonnal kovetkezik,
hogy

[x] =0, [y]=1

(1 pont)

Ez az x és y esetében azt jelenti, hogy
0<x<1é1<y<2.

(1 pont)
Ha most ezekre a szdmokra tekintjiik a négyzeteik egész részét, akkor
0 < x2 < 1 alapjan [x?] = 0, tovabbd az 1 < y? < 4 alapjan pedig 1 < [y?] < 3.

(1 pont)
A két négyzet Gsszegére
1 < x? + y? < 5, vagyis az egész részre 1 < [x% + y?] < 4 teljesiil.

(1 pont)
A harom becslés 0sszevetésébol:
[x2] + [x2 + y2] + [y?2] = 0+ 1 + 1 = 2, illetve
[x2] + [x2+ y?]+ [y?] <0+ 4+3 =7.

(2 pont)
b) Az also6 becslés azonnal adodik, példaul az x = 0, y = 1 valasztassal.

(1 pont)

A felsé becsléshez olyan y-t valasztunk, amelynek négyzete nagyobb 3-nal, pl. y = 1,8. igy elértiik,
hogy [y?] = 3. A tovabbiakban az x valasztdsanal csak arra kell figyelni, hogy olyan 1-nél kisebb
szam legyen, amelynek a négyzete legalabb 4 — 1,82 = 0,76. Tehat megfeleld valasztas lehet példaul
azx =0,9; y=1,8.

(2 pont)

Osszesen: 9 pont




B XXXI. NEMZETKOZI MAGYAR MATEMATIKAVERSENY
: BEKESCSABA
L O 2025. APRILIS 23-27.

31. 10. EVFOLYAM — JAVITASI UTMUTATO

3. A hegyesszogli ABC haromszogben a B és C cstucsbdl bocsatott magassagok talppontja rendre
B; és C;. Jeloljiik D-vel a B;-en athalado az AB-re merdleges talppontjat, illetve a D-bdl a
BC-re allitott merdleges egyenes és a BB; metszéspontja legyen E. Igazoljuk, hogy a CiE
egyenes parhuzamos az AC egyenessel.

Szabo Magda, Szabadka

Megoldas:
Jeloljiik a haromszog szogeit a szokasos médon. A D pontbol a BC-re allitott merdleges talppontja
legyen T. Készitsiink abrat, amely tartalmazza a megfelel6 jeloléseket.

(I pont)

A B; és C; pontok a BC szakasz Thalész-korének pontjai, tehat a BC B, C; négyszog egy hlirnégyszog,
ezért a négyszdg C(;-hez tartozd kiilsd szoge megegyezik a szemkozti belsd szoggel, azaz
ACiB;¥ = B,CBx =y.

(1 pont)
Az E pontot ugy allitottuk eld, hogy a D pontbol a BC egyenesre merdlegest allitottunk, ezért
TEB& =90° — EBC% = 90° — (90° — y) = y és DEB; <% = TEB< (csticsszogek).

(2 pont)
Mindezek alapjan a DC;B,;<% = DEB{¥X =y, azaz a B;D szakasz a C; ¢és E pontokbdl y szdg alatt
latszik, tehat a D C, E B, négyszog egy hurnégyszog.

(2 pont)
Ebben a négyszogben B; DC; < = 90°, igy a szemkdzti szog, B; EC; is derékszog lesz.

(2 pont)

Ez éppen azt jelenti, hogy a C; E merdleges a BB, magassagvonalra, ahogyan az AC egyenes is, tehat
a C1E egyenes parhuzamos az AC egyenessel.

(1 pont)

Osszesen: 9 pont
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4. A Kerekerd6 kozepén lovagok ¢€lnek, koziiliikk a leghiresebb Behemot. Barmely két lovag vagy
baratja, vagy ellensége egymasnak. A lovagok valamennyien feleskiidtek ra, és be is tartjak a
Kerekerdd Lovagjainak legfontosabb torvényét: ,,A baratom ellensége az én ellenségem is
egyben.”. Mindegyik lovagnak pontosan 4 ellensége van. Hany lovag élhet a Kerekerdd
kozepén? (A kapcsolatokat kolcsondsnek tekintjiik.)

Erdés Gabor, Nagykanizsa; Fedorszki Adam, Karpdtalja

1. megoldas:

Felhasznaljuk, hogy a legfontosabb torvény miatt az ellenségem baratja az én ellenségem is egyben,
mert ha baradtom lenne, akkor e bardtomnak rajtam keresztiil az én ellenségem neki is ellensége lenne.
fgy barmely lovagnak legfeljebb 3 baratja lehet.

(1 pont)
Ugyanis, ha példaul az 4 lovagnak lenne legalabb 4 baratja, akkor barmelyik ellenségének, példaul

B-nek A-n kivill az A 4 baratja is ellensége lenne, igy B-nek legaldbb 5 ellensége lenne, ami
ellentmondas.

(1 pont)

Egyfeldl barmely lovagnak maximum 3 baratja és 4 ellensége lehet, igy a lovagok szama nem lehet
nagyobb 8-nal.

(1 pont)
Masrészt barmely lovagnak pontosan 4 ellensége van, igy a lovagok szdma legalabb 5.

(1 pont)
Az alabbi dbrakon lathatd, hogyan adhato konstrukci6 azokban az esetekben, ha a lovagok szama 5,

6 vagy 8. Az abrékban (grafokban) a lovagokat pontok jelolik, €s ha két lovag barat, akkor 6sszek6td
szakasz van (¢él fut) koztiik.

A tovabbiakban belatjuk, hogy a lovagok szdma nem lehet 7.

Tegytik fel, hogy a lovagok szama 7. D

Legyenek a lovagok A,B,C,D,E,F,G. Az A-nak 4 ellensége van, B &‘
legyenek ezek D,E,F, G, ekkor B és C baratai A-nak. De igy B és C \

baratok, hiszen, ha B ellensége lenne C-nek, akkor B-nek ellensége lenne ‘\‘
A 1s. (A baratok mindig teljes graf-komponenst alkotnak a grafban.) A X
Ezutan nézziik példaul D-t. D-nek van mar harom ellensége (4, B, C),

ezen kiviill mar csak egy ellensége lehet. Legyen ez az ellenség E. De C *E
akkor D-nek F és G baratai, tehat D, F, G baratok. Ekkor viszont E-nek

mindenki ellensége, ami nem lehetséges.

(2 pont)
Osszesen: 9 pont
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2. megoldas:
Ha Behemotnak vannak baratai, akkor az 6 baratai egymas kozott paronként is csak baratok lehetnek.

(1 pont)
Ellenségek nem lehetnek, ugyanis a legfontosabb torvény miatt Behemodt baratainak ellensége
Behemotnak is ellensége lenne.

(1 pont)

Szemléltessiik egy graffal a Kerekerdd lovagjait, ahol a pontok a lovagokat jelolik, €s ha két lovag
barat, akkor ¢l fut kozottiik. Ez azt jelenti, hogy a graf csak olyan komponensekbdl allhat, amelyek
teljes grafok.

(1 pont)
Ha a lovagok szama n (n = 5, n egész szam), akkor példaul Behemotnak pontosan 4 ellensége van,
igy baratainak szdma n — 5 lehet csak.

(1 pont)
Vagyis Behemot barati tarsasadga, és minden tovabbi barati tdrsasag n — 4 lovagbol all.

(1 pont)

Ennek sziikséges ¢€s elégséges feltétele, hogy az n — 4 osztdja legyen az n-nek, aholn — 4 > 0 egész
szam.
n n—4+4 1+ 4
n—-4 n—-4 = n—4
ami akkor egész, ha n — 4 osztdja 4-nek.

(1 pont)
Tehat, ha a lovagok szama 5, 6 vagy 8, akkor teljesiilnek a feladat feltételei.
(1 pont)

A graf ﬁ darab n — 4 cstcsu teljes graf komponensbdl all. Ilyen konstrukciok a kovetkezok:

AN W@
S
(2 pony)

Osszesen: 9 pont
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3. megoldas:
Barmely lovagnak pontosan 4 ellensége van, igy a lovagok szama legalabb 5.
(1 pont)

Szemléltessiik egy graffal a Kerekerdd lovagjait, ahol pontok jelolik a lovagokat, és ha két lovag
barat, akkor €l fut kozottiik.

Ha Behemottal egyiitt 5 lovag van a Kerekerdében, akkor mivel mindegyikiiknek pontosan 4
ellensége van, igy mindegyikiik barat nélkiili.

(1 pont)

Ha 6 lovag van a Kerekerddben, akkor mindenkinek 1 baratja és 4 ellensége van, k6zos barat nem
lehet, mert akkor valamelyik lovagnak 2 baratja lenne.

(1 pont)
A tovabbiakban belatjuk, hogy a lovagok szama nem lehet 7.

(1 pont)
Tegyiik fel, hogy a lovagok szama 7. D
Legyenek a lovagok A,B,C,D,E,F,G. Az A-nak 4 ellensége van, B }\
legyenek ezek D,E,F, G, ekkor B és C baratai A-nak. De igy B és C ‘\‘ \\, F
baratok, hiszen, ha B ellensége lenne C-nek, akkor B-nek ellensége lenne ! //
A is. (A baratok mindig teljes graf-komponenst alkotnak a grafban.) A %
Ezutan nézziik példaul D-t. D-nek van mar harom ellensége (4, B, C),
ezen kiviil mar csak egy ellensége lehet. Legyen ez az ellenség E. De C °E
akkor D-nek F és G baratai, tehat D, F, G baratok. Ekkor viszont E-nek
mindenki ellensége, ami nem lehetséges.

(2 pont)

Ha a lovagok szdma 8, akkor mindegyik lovagnak 3 baratja és 4 ellensége lehet, két-két 4 fos barati
tarsasagra bonthatok a lovagok.

(1 pont)
Az alabbi abrakon lathato, hogy adhat6 konstrukcid azokban az esetekben, ha a lovagok szama 5, 6

VAN WA

A lovagok szama a Kerekerddben 8-ndl tobb nem lehet, mivel barmely lovagnak legfeljebb 3 baratja
lehet. Ugyanis, ha példaul az A lovagnak legalabb 4 baratja lenne, akkor barmelyik ellenségének,
példaul B-nek, A-n kiviil az A lovag 4 baratja is ellensége lenne, igy B-nek legalabb 5 ellensége lenne,
ami ellentmondas.

(2 pont)

Osszesen: 9 pont
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5. Oldjuk meg a valos szamok halmazan a kovetkezd egyenletet.

x?+4x — (2x +3)Vx + 3 =105
dr. Molnar Istvan, Gyula

1. megoldas:
A négyzetgyok értelmezhetdsége alapjan a feltétel: x + 3 > 0, azaz x > —3.
Legyen Vx + 3 = t. Innen x = t? — 3, ahol t > 0.
Igy
(t? —3)%2 +4(t*> —3) — (2t> — 6 + 3)t = 105.
(2 pont)
A zardjelek felbontasa, atrendezés és dsszevonds utan kapjuk, hogy
t* —2t3 - 2t*+3t—-108 =10
t* —2t3+t*—-3t*+3t—108 =0
(t?—t)2—-3(t?—-t)—108=0
Legyen t? —t =y, igy az y?> — 3y — 108 = 0 masodfokli egyenlethez jutunk, melynek gydkei
y = =9, illetve y = 12.
(2 pont)
Hay = —9, akkor a t? — t + 9 = 0 egyenlet adodik, amelynek nincs valés megoldasa.
(1 pont)

Ha y = 12, akkor a t? — t — 12 = 0 egyenletet kapjuk, ahonnan t = 4, illetve t = —3. Ez utobbi,
figyelembe véve, hogy t > 0, nem ad valos megoldast.

(2 pont)
Tehat vVx + 3 = t = 4, ahonnan x = 13, az egyetlen megoldas.

(1 pon)
Ellendrzés:
Ha x = 13, akkor behelyettesitve kapjuk, hogy
132 +4-13—-(2-13+3) V13 +3 =169 + 52 — 116 = 105, azaz megoldas.

(1 pont)

Osszesen: 9 pont
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2. megoldas:
A négyzetgyok értelmezhetdsége alapjan a feltétel: x + 3 = 0, azaz x > —3.
x?+4x — (2x+3)Vx+3=105| -4
4x?% 4+ 16x — 4(2x + 3)Vx + 3 = 420
Megfelelden csoportositva
4x% +12x +9 —4(2x + 3)Vx + 3 + 4x + 12 = 441
2
(2x+3)2—4Q2x +3)Vx +3 +4(Vx +3) =441
(2 pont)
(2x +3 — 2Vx +3)" = 441, ahonnan |2x + 3 — 2vx + 3| = 21
(1 pont)

Figyelembe véve, hogy 2x + 3 —2vVx + 3 = 2(x + 3) — 2vx + 3 — 3, legyen Vx + 3 = t, ahol
t=0.
Igy a |2t? — 2t — 3| = 21 egyenlethez jutunk.

(I pont)
Ha 2t? — 2t —3 = =21, akkor a 2t? — 2t + 18 = 0 egyenlet adodik, amelynek nincs valds
megoldasa.

(I pont)
Ha 2t? — 2t — 3 = 21, akkor a 2t? — 2t — 24 = 0 egyenletet kapjuk, ahonnan t = 4, illetve
t = —3. Ez utobbi, figyelembe véve, hogy t = 0, nem ad valds megoldast.

(2 pont)
Tehat vx + 3 = t = 4, ahonnan x = 13, az egyetlen megoldas.

(1 pon)
Ellendrzés:
Ha x = 13, akkor behelyettesitve kapjuk, hogy
132 +4-13—-(2-13+3) V13 +3 =169 + 52 — 116 = 105, azaz megoldas.

(1 pont)

Osszesen: 9 pont
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6. Azegységnyioldali ABCD négyzet AB oldalan az E, BC oldalan az F bels6 pontokat ugy vettiik

fel, hogy az FDEX = 45° teljesiil. Az AC atl6 az ED szakaszt a P, az FD szakaszt a

Q pontban metszi. Bizonyitsuk be, hogy az AP, PQ, QC szakaszokbol derékszogii haromszog
szerkeszthetd.

Biro Balint, Eger

1. megoldas:
Forgassuk el az ABCD négyzetet a D pont koriil +90°-kal.

A D C

B F C J B4

(2 pont)

Az ABCD négyzet ,atmegy” a CB;C;D négyzetbe, igy teljesiilnek a kovetkezd egyenldségek:
DE = D], DF = DI, AP = CK, PQ = KL, QC = LC,.

(1 pont)
Belatjuk, hogy a QCK haromszog derékszogli €s oldalai éppen AP, PQ és QC nagysaguak.
A forgatads miatt AC merdleges CC;-re, vagyis QCK<x = 90°.
(2 pont)
A forgatas miatt ADE< = CDJ<,
(1 pont)

igy QDK< = FDC< + CDJ« = FDCx + ADE<% = 45°, hiszen ,,egymas mellé keriilt” az egymast
45°-ra kiegészitd két szog. Igy a QDK haromszog egybevagd a PDQ és KDL haromszdgekkel, mert
két-két oldaluk és az oldalak altal kdzbezart 45°-os szogeik megegyeznek.

(2 pont)

Innen PQ = QK, tehat az AP, PQ és QC szakaszokbol derékszogli hdromszog szerkeszthetd.
(1 pont)
Osszesen: 9 pont
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2. megoldas:

Elegendé azt bizonyitani, hogy az AP,PQ,QC szakaszok koziil két szakasz hosszanak
négyzetdsszege a harmadik hosszdnak négyzetével egyenld.

Tekintsiik az alabbi abrat, amelyen az EB = x, BF =y, EF = z, AP = a, PQ = b, QC = c, tovabba
az EDA« = &, CDF« = ¢ jeloléseket alkalmaztuk.

o

Fl'l-y A l1-z E T

A vélasztott jelolésekkel AE =1 —x, CF=1—y, AC=a+b+c= \/7, illetve e + ¢ = 45°. Az
abran megjeloltiik a BA félegyenesen, az A ponton tal azt az F' pontot, amelyre AF' =1 — y.

(1 pont)
Azt fogjuk igazolni, hogy a® + ¢* = b?.
Ehhez eldszor felirjuk az EBF derékszogli haromszogre a Pitagorasz-tételt:

(1) x? +y? =22,

majd bizonyitjuk, hogy x +y + z = 2.
Belathato, hogy az FCD és F'AD haromszogek egybevagok, mert FC = F'A = 1 — y, illetve AD =
CD = 1, és a két-két oldaluk altal kozbezart szogek nagysaga 90°. Eszerint ADF'< = ¢, de akkor
EDF'« = € + ¢ = 45°. Ebbdl azonnal kdvetkezik, hogy az EFD és EF'D egybevagd haromszogek,
hiszen ED koz6s oldal, FD = F'D és a két-két oldal altal bezart sz6g mindkét haromszogben 45°.
A két haromszog egybevagdsagabol EF = EF’, vagyis z = 1 — x + 1 — y, ahonnan adodik, hogy

(2) xX+y+z=2.
(1 pont)
Vegyiik most észre, hogy a megfeleld szogek egyenldsége miatt az AEP és CDP haromszogek
hasonldk, ezért a megfeleld oldalak aranya egyenld, tehat zL—a = 1_Tx, ahonnan

2(1—x
(3) Lo Y2a -0
2—x
A megfelel6 szogek egyenldsége miatt a CFQ és ADQ haromszogek is hasonldk, emiatt ﬁ = 1—Ty ,

ebbdl egyszerti atalakitas utan
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@ L Gt )
2-y

Felhasznalva, hogy a + b + ¢ = V2, kovetkezik, hogy

V21— _V2(1-y)

b=V2—a-c=+2- > —x 72—y

)

ahonnan a muveletek elvégzése €és rendezés utan adodik, hogy

5 xty—xy
b=V e ey

(2 pont)

Felhasznéljuk még, hogy (1) és (2) alapjan x? + y? = (2 — x — y)?, ahonnan egyszer(i szamolassal
adodik, hogy xy = 2x + 2y — 2. Az igy kapott és a (2) 0sszefliggés alapjan

X+y—xy=x+y—2x—-2y+2=—-x—-y+2=z

igy
V2z
5 = .
) PRIy
A (3)-(4)-(5) osszefiiggések alapjan
2_2(1—x)2_ 2_2(1—y)2_ b2 = 222
O R ) N e L D)

(2 pont)
A felirt 6sszefiiggések alapjan belathatd, hogy elegendd megvizsgalni az a? + c? tortkifejezésének
szaml4lojat, hiszen a nevezdje nyilvanvaléan (2 — x)? - (2 — y)?, és ez azonos a b? nevezdjével. A
tortek szamlaloiban talalhato 2-es szorzotényezOk miatt elegendd azt vizsgalni, hogy teljesiil-e az

[(1-0C -] +[A-»NC-0]* =2z
egyenldség.
Egyszerli szamolassal belathato, hogy az xy = 2x + 2y — 2 0sszefliggés felhasznalasaval az
1-0C2-y=y, 1-y)2-x) =x,

adddnak.
(2 pont)

A kapott 6sszefiiggések alapjan. figyelembe véve az (1) szerinti x* + y? = z2 eredményt,
belathato, hogy

[(1-0C-»P+[A-yQR-0)]*=y*+x*=2°

Mindezek alapjan az a? + c? = b? valdban fennall, és éppen ezt akartuk bizonyitani.
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Megjegyzés:

Az (1) és (2) alapjan felirt x? +y% = (2 —x — y)? Osszefliggésb6l adodd xy = 2x + 2y — 2
egyenldség felhasznalasaval, mas modon is belathatd, hogy a? + ¢? = b2.

A (3) és (4) osszefiiggések (a megfelelé haromszogek hasonlésagabol), illetve az a + b + ¢ = V2
alapjan, egyfeldl

1 a L a 1 a b+c—a
— — - = E—— — =
g V2 —a X V2—a b+c b+c ’
masrészt
" o C —1 c — 1 ¢ _bta-c
Y = T YT T VZ—¢ "b+a b+a
A kapott eredményeket behelyettesitve az xy = 2x + 2y — 2 dsszefliggésbe kapjuk, hogy
b+c—a b+ta—-c _ b+c—a b+a-c

b+c b+a =2 b+c + b+a

Ko6z06s nevezore hozas, a miiveletek elvégzése, majd az 6sszevonasok utan a
b? — a? — c¢? + 2ac = 2b? + 2ac — 2a® — 2¢?

adodik, amibél atrendezés utan, éppen a bizonyitandd a? + c? = b? 6sszefiiggést kapjuk meg.




