EX XXXI. NEMZETKOZI MAGYAR MATEMATIKAVERSENY

¥ BEKESCSABA
i 2025. APRILIS 23-27.
31. 11. EVFOLYAM FELADATAI

Hatarozzuk meg az (1) és (2) egyenletek 6sszes kdzds gyokét:
(1) x°>—2x*—2x3-x2-5x—3=0,
2) x*—3x3—-2x>+5x+3=0.

12 darab 80 literes horddban vizet tarolunk, mégpedig rendre 1, 2, 3, 4, ..., 12 litert.
Béarmelyik hordobol atonthetiink vizet egy masik hordoba a kovetkezd szabély szerint:
ha az els6 horddban legaldbb annyi viz van, mint a masodikban, akkor az elsé hordobol
pontosan annyi vizet Onthetiink at a madsodikba, mint amennyi a masodikban van.
Lehetséges-e véges szamu atontés utan elérni azt, hogy

a) Ot hordoban legyen 3-3 liter viz legyen, a maradék hét hordéban pedig 6, 7, 8, 9, 10,

11, 12 liter;
b) egy hordoban 78 liter viz legyen?

Egy jaték kezdetén a tablara felirtdk a 10-es szdmot. Anna és Boglarka felvaltva 1épnek,
Anna 1€p el6szor. Egy 1épésben le kell tordlni a tablan 1évo szamot, és helyette egy olyan
egész szamot kell felirni, amely a letérolt szamnal nagyobb, de annak négyszeresénél nem
nagyobb. Az nyeri a jatékot, aki a 2025-6t irja fel a tablara. Melyik jatékosnak van nyerd
stratégiaja? Adjuk meg ezt a nyerd stratégiat.

Az ABC haromszogben CAB« = 20° és BCA« = 30°. Legyen M pont a haromszog belsd
tartomanyaban, amelyre MACX = MCA<« = 10°. Mekkora a BMC szog?

Hatarozzuk meg azokat az x pozitiv egész szamokat, amelyekre az
E(x) = x? + 2x — (2x + 1)Vx + 1 kifejezés értéke négyzetszam.

Az ABCD konvex érintdnégyszdg oldalai kiilonbdzd hosszusdguak. A négyszdgbe irt kor
az AB,BC,CD, DA oldalakat rendre a K, L, M, N pontokban érinti. Mutassuk meg, hogy a
KL és NM egyenesek az AC 4tl6 egyenesén metszik egymast.




